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Ime in priimek: Vpisna �stevilka:

Pazljivo preberite besedilo naloge, preden se lotite re�sevanja. Nalog je 5, vsaka je
vredna 20 to�ck. Veljale bodo samo re�sitve na papirju, kjer so naloge. Na razpolago
imate 100 minut.

Naloga To�cke
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Skupaj



1. (a) (16) Dolo�cite tak�sno �stevilo a, da bo to�cka (0; 1
3
) stacionarna to�cka funkcije

f(x; y) = 2x2y2 + x2y + ay2 + 2y � 1:

Izra�cunajte �se preostale stacionarne to�cke funkcije f in vse stacionarne to�cke tudi
klasi�cirajte.

(b) (4) Zapi�site Taylorjev polinom druge stopnje funkcije f razvit okoli to�cke (0; 1
3
),

pri zgoraj izra�cunanem �stevilu a.



2. (a) (12) Zapi�site splo�sno re�sitev parcialne diferencialne ena�cbe

fxxy(x; y) + 4fxy(x; y) + 3fy(x; y) = 0:

Namig: g(x; y) = fy(x; y).

(b)(8) Naj bo (u; v) 7! F (u; v) dvakrat zvezno parcialno odvedljiva funkcija in naj
bosta x 7! s(x) in x 7! t(x) dvakrat zvezno odvedljivi funkciji. De�nirajmo

G(x) = F (s(x); t(x)):

Izrazite G00(x) z odvodi funkcij s in t in parcialnimi odvodi funkcije F .



3. (20) Izra�cunajte integral

Z
D

(xy + x cos y) dxdy

kjer je D trikotnik, ki ga omejujejo x os in premici y = x, y = 4� x.



4. (20) Za R > 0 naj bo obmo�cje G presek krogle K1 (s sredi�s�cem (0; 0; 0) in
polmerom R), krogle K2 (s sredi�s�cem (0; 0; R) in polmerom R) in drugega oktanta.
Druga�ce zapisano

G = f(x; y; z) : x2 + y2 + z2 � R2; x2 + y2 + z2 � 2Rz; x � 0; y � 0g:

Izra�cunajte integral Z
G

xy dxdydz:



5. (20) Naj bo G sto�zec z vi�sino h > 0 in osnovno ploskvijo, ki le�zi v xy�ravnini in
ima sredi�s�ce S(0; 0; 0) ter polmer R > 0. Natan�cneje,

G = f(x; y; z) : x2 + y2 � R2; 0 � z � h�
h

R

p
x2 + y2g :

Z S ozna�cimo pla�s�c sto�zca G (brez osnovne ploskve). Izra�cunajte pretok vektorskega

polja ~F (x; y; z) = (xy; x2; z2 + x) skozi S. Za normalo vzemite vektor, ki ka�ze iz
telesa.


