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Ime in priimek: Vpisna stevilka:

Pazljivo preberite besedilo naloge, preden se lotite reSevanja. Nalog je 5, vsaka je
vredna 20 tock. Veljale bodo samo resitve na papirju, kjer so naloge. Na razpolago
imate 100 minut.
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1. (20) Dolocite taksno stevilo a, da bo tocka (2,1, —2) mozen vezani ekstrem
funkcije f(z,y,2) = 2%y + axz? pri pogoju z? + y*> + z*> = 9. Pri tako dolotenem
Stevilu a izra¢unajte Se ostale mozne ekstreme z nenic¢elnimi koordinatami (x # 0,

y #0in z #0).



2. (a)(10) Dvakrat parcialno odvedljiva funkcija f(z,y) naj zadoSca enacbi

(f(z,9))? +42® f(2,y) = 4y .
Pokazite, da velja

_ daf(,y) : _ 2
fal@,y) = [y +222 fulay) = fl,y) + 222

Namig: Enakost, ki ji zadoséa funkcija f(x,y), odvajajte parcialno po x oziroma y.

(b)(10) Izracunajte
fmy($7 y) - 4$3 fyy(xa y)



3. (20) Naj bo telo G presek krogle s polmerom R > 0 in sredis¢em v tocki (0, 0, R)
in stozca z vrhom v izhodiSc¢u in osjo enako osi z, s katero plasc¢ stozca oklepa kot
7/4. V matemati¢nih oznakah je

G={(z,y,2): 22+ + (2 — R’ < R* 2> +y* < 2* 2 > 0}.

Prerez telesa z xz-ravnino je na sliki 1.

Slika 1 Prerez telesa G z xz-ravnino.

Izracunajte

2?2 + y2 + 22
————— | dzdydz.
/G ( V2 +y?

Pomoc: cost o = 2 + Lcos(2¢) + & cos(4dep)



4. (20) Ploskev S naj bo dana parametri¢no s
F(u,v) = (—cosu+ V3sinu+ vV2v, — cosu — V3sinu + V2,2 cos u + v20)

za 0 < u <27 in 0 < v < a. Naj bo ﬁ(z,y, z) = (z,y,2). Izracunajte pretok
vektorskega polja F' skozi ploskev §. Za normalo si izberite vektor 7, X 7.

Namig: Pri izracunu integrala lahko upostevate, da se c¢leni oblike cosu, sinu ali
cosusinu na [0, 27] integrirajo v 0.



5. (20) Naj bo G stozec z visino h > 0 in osnovno ploskvijo, ki lezi v zy—ravnini in
ima sredisée S(0,0,0) ter polmer R > 0. Natancneje,

h
G:{($>y>z)1$2+y2§R2,0§zgh_ﬁﬂ/ia;Q_FyQ}.

Z S oznacimo plasc¢ stozca G (brez osnovne ploskve). Izracunajte pretok vektorskega
polja F(x,y,2) = (zy,2% 2* + z) skozi §. Za normalo vzemite vektor, ki kaze iz
telesa.



