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�as pisanja je 100 minut. Dovoljen je A4 list s formulami. Uporaba elektronskih pripomo£kov ni
dovoljena. Naloge naj bodo na polah vidno ozna£ene. Vsi odgovori morajo biti dobro utemeljeni.

Naloga 1 (20 to£k). Za a 6= 0 naj bo dana funkcija f(x, y) = ax3y + 2xy2.

a) (8 to£k) Izra£unajte vse stacionarne to£ke funkcije f (klasi�kacija ni potrebna).

b) (12 to£k) Poi²£ite vse vezane ekstreme funkcije f pri pogoju x2 = y2.

Naloga 2 (20 to£k).

a) (10 to£k) Dana je dvakrat zvezno parcialno odvedljiva funkcija (s, t, v) 7→ f(s, t, v). De�niramo
funkcijo

h(x, y) = f(x− y, x+ y, x2 − y2)

in ozna£imo s(x, y) = x− y, t(x, y) = x+ y in v(x, y) = x2 − y2. Izrazite

hx(x, y) + hy(x, y) in hxx(x, y) + hyx(x, y)

s parcialnimi odvodi funkcije f in s s(x, y), t(x, y) in v(x, y).

b) (10 to£k) Zapi²ite splo²no re²itev parcialne diferencialne ena£be

Fyx(x, y) + xFy(x, y) = 0.

Naloga 3 (20 to£k). Izra£unajte integral∫
D
y2 sin(xy) dxdy,

kjer je D trikotnik z ogli²£i (0, 0), (π4 , 0), (
π
4 , 2).

Naloga 4 (20 to£k). Naj bo K del kroºnice:

K = {(x, y) : x2 + y2 = 9, x ≤ 0, y ≤ 0}

in naj bo ~F (x, y) = (x + 2y, x − y2). Izra£unajte krivuljni integral vektorskega polja ~F po krivulji K
od to£ke (−3, 0) do (0,−3).

Naloga 5 (20 to£k). Naj bo G stoºec z vi²ino h > 0 in osnovno ploskvijo, ki leºi v xy−ravnini in
ima sredi²£e S(0, 0, 0) ter polmer R > 0. Natan£neje,

G = {(x, y, z) : x2 + y2 ≤ R2, 0 ≤ z ≤ h− h

R

√
x2 + y2} .

Z S ozna£imo pla²£ stoºca G (brez osnovne ploskve). Izra£unajte pretok vektorskega polja
~F (x, y, z) = (x, x2, z2) skozi S. Za normalo v vsaki to£ki ploskve vzemite vektor S, ki kaºe iz telesa.

Veliko uspeha pri re²evanju!


