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Ime in priimek: Vpisna �stevilka:

Pazljivo preberite besedilo naloge, preden se lotite re�sevanja. Nalog je 5, vsaka je
vredna 20 to�ck. Veljale bodo samo re�sitve na papirju, kjer so naloge. Na razpolago
imate 100 minut.
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Skupaj



1. (20) Zapi�site splo�sno re�sitev linearne diferencialne ena�cbe

y00 � 4y = e�x cos(2x):



2. (20) Funkcije x(t), y(t) in z(t) zado�s�cajo sistemu ena�cb

x0(t) = 5x(t)� 12y(t) + 12z(t)
y0(t) = x(t)� y(t) + z(t)
z0(t) = �x(t) + 4y(t)� 4z(t):

Izra�cunajte splo�sno re�sitev sistema ena�cb.



3. (20) Dana je integralska ena�cba

y(x)�
Z

x

0

y(t) e�(x�t) dt = 3x+ 4� 2e�x

za x 2 R. Poka�zite, da je

L(y)(s) = 2s2 + 7s+ 3

s3

za s > 1 in zapi�site re�sitev y(x).
Namig: konvolucija.



4. (20) Poka�zite, da funkcija

y(x) =
1

�

Z
�

0

cos(x cos t) dt;

zado�s�ca Besselovi diferencialni ena�cbi

xy00(x) + y0(x) + xy(x) = 0:

Namig: V integralu
R
�

0
sin(x cos t) cos t dt uporabite metodo per-partes.



5. (20) S pomo�cjo Taylorjevega razvoja zapi�site funkcijo

I(x) =

Z
x
2

0

cos tp
t

dt

v obliki poten�cne vrste za x 2 [0; 1]. Pri tem korake v izra�cunu natan�cno utemeljite.
Nato pribli�zno izra�cunajte I(1) s pomo�cjo prvih treh neni�celnih �clenov dobljene vrste
in ocenite absolutno vrednost napake pri tem izra�cunu (namig za oceno napake:

Leibnitz ).


